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یازدهم
فصل 1 )درس 1(
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فصل 1 )درس 2(
صفحهء 22 تا 31 
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بردیا نصیری 

  
این مرورنامه ویژهء مباحث جدید آزمون است، مرورنامه مباحثی که در آزمون‌های قبل به آن‌ها پرداخته شده در پنل کاربری 

شما قابل دریافت است و در این فایل از تکرار آن پرهیز شده است.
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فصل اول دوازدهم: درس دوم فصل اول دوازدهم: درس دوم -- دترمیناندترمینان
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دترمینان ماتریس‌های مثلثی و شبه‌مثلثی 
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= = دترمینان ماتریس‌های مثلثی و قطری برابر =
است با حاصل‌ضرب درایه‌های قطر اصلی

ماتریس‌های مثلثی و 
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دترمینان ماتریس‌های شبه‌مثلثی و شبه‌قطری  
برابر است با قرینۀ حاصل‌‌ضرب درایه‌های 

قطر فرعی.

ماتریس‌های شبه‌مثلثی 
و شبه‌قطری

دترمینان‌هایی که برابر صفر هستند

1( اگر سطر یا ستون از ماتریسی برابر صفر باشد.
a b c

d e f

a b
c d
e f
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2( اگر دو سطر یا دو ستون ماتریسی مانند هم باشند. 
a d a
b e b
c f c

a b c
d e f
a b c

= =0

3( اگر دو سطر یا دو ستون از ماتریسی ضریبی از هم باشند.
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A ai bj= + ´[ ]3 3 4A( ماتریس‌های به فرم i j A= - Þ =[ ] | |3 4 0
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ویژگی‌های دترمینان 

1( اگر عددی در یک دترمینان ضرب شود، تنها در یک سطر )یا یک 
kستون( دترمینان ضرب می‌شود و برعکس.

a b c
d e f
g h i

a b c
kd ke kf
g h i

=

2( اگر در یک دترمینان، مضربی از یک سطر را به سطر دیگر یا مضربی 
از یک ستون را به ستونی دیگر اضافه کنیم، مقدار دترمینان تغییر نمی‌کند.
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3( اگر دو دترمینان، تمام سطرهایشان مثل هم باشد و تنها یک سطر آن‌ها 
متفاوت باشد، می‌توان این دترمینان‌ها را با هم جمع و تفریق کرد.

a b c x y z x b y c z
d e f
g h i

d e f
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4( اگر دو دترمینان، تمام ستون‌هایشان مثل هم باشند و تنها یک ستون 
آن‌ها متفاوت باشد، می‌توان این دترمینان‌ها را با هم جمع و تفریق کرد.
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این  در  باشد،   2 3´ ماتریس یک   B و   3 2´ ماتریس یک   A اگر   )5
صورت دترمینان ماتریس AB همواره صفر است.
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مقدار  کنیم،  جابه‌جا  دترمینان  در  را  دو ستون  یا  دو سطر  اگر جای   )6
دترمینان منفی می‌شود.
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d e f
g h i

x
d e f
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x= Þ = -

قوانین دترمینان ماتریس 
اگر A و B دو ماتریس مربعی و k یک عدد حقیقی باشد، آن‌گاه:

| | | |I In = =1| | | |kA k An n
n

´ =| | | |A An n=| | | | | |AB BA A B= =

| | | | | |A B A B+ ¹ +| | | |
| | | B |

A B A B
A

- -+ = +1 1| A | | |
- =1 1

A
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وارون ماتریس‌ و دترمینانوارون ماتریس‌ و دترمینان
 2 2×  وارون ماتریس 

2 2´ 2دترمینان ماتریس وارون ماتریس  2´ ماتریس 
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وارون ماتریس‌های معروف 2×2

اسکالرقطریشبه‌قطری
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 خواص وارون: اگر A و B دو ماتریس مربعی وارون‌پذیر، k یک عدد حقیقی و n یک عدد طبیعی باشد داریم:

وارون جای دو ماتریس را در 
ضرب عوض می‌کند.

جای وارون و توان قابل تعویض است.وارون ضریب را عکس می‌کند.
وارونِ وارون هر ماتریس، برابر 

خود ماتریس است.

( )AB B A- - -=1 1 1( )kA
k
A- -= ´1 11( ) ( )A An n- -=1 1( )A A- - =1 1

( )ABC C B A- - - -=1 1 1 1( A)5
1

5

1 1- -= A( ) ( )A A3 1 1 3- -=A B A B- -= Û =1 1

 دستگاه معادلات 

معادلهء حل معادلهء ماتریسی و دستگاه
ماتریس ماتریس مجهولاتماتریسی

دستگاه دو معادله دومجهولیماتریس ضرایبمقادیر معلوم
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 بحث در تعداد جواب‌های دستگاه 

وضعیت دو خطمنطبقموازیمتقاطع

تعداد جواب‌هادستگاه بی‌شمار جواب دارد.دستگاه جواب ندارد.دستگاه فقط یک جواب دارد.

a
a

b
b¢ ¹ ¢   

a
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b
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c
c¢ = ¢ ¹ ¢   

a
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c
c¢ = ¢ = ¢ وضعیت ضرایب  
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فصل اول هندسۂ یازدهمفصل اول هندسۂ یازدهم
 1 رابطهء وتر و کمان در دایره:

ت
کوتاه‌ترین‌ و بلندترین وترهای موازینامساوی در وترهاشعاع عمود بر وتروترهای برابرحال

وتر گذرنده از نقطه

کل
ش

گی
یژ

و

AB CD AB CD= ⇔ = 

AH BH

AC BC

=
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AB CD h h> ⇔ <
1 2AB CD AC BD� � �⇔ =¸ÄoUï½IU¼¨

¸ÄoUk¹±M oõ¤

:
:
AB
R2 =

 2 انواع زاویه در دایره:

درونی ظلیمحاطیمرکزینوع زاویه
)برخورد دو وتر درون دایره(

بیرونی 
)برخورد دو وتر بیرون دایره(

شکل

ÆOرابطه AB=ÆM AB=


2
ÆM MB=



2
ÆM AB CD= + 

2
ÆM AB CD= − 

2

هندسه


